
NUK Math 徵答 007 解答：. 

張惠蘭 

007 

(a)在 的棋盤(下圖為一 的棋盤)上，用 k種不同的顏色來塗各區域，

規定「相鄰的區域，不能塗同樣的顏色」，那麼總共有幾種不同的塗法？ 

(b)承(a)，若推廣成 的棋盤，則總共有幾種不同的塗法? 

 
 
 
 
 
解：賴俞瑾的解法 

 

(a) 12 的棋盤有 )1( kk 種塗法。考慮 22 的棋盤如下圖，其中 AB 兩區域必

不同色，則區域 C和 D之塗法數為任意塗 CD 使其不同色之塗法數-(CD 不同

色且 C和 A同色或 D和 B同色)+(CD 不同色且 AC 同色且 BD 同色) 

= 1)1(2)1(  kkk  .332  kk 因此 22 棋盤的塗法數為

)33)(1( 2  kkkk 。推廣至 n2 的棋盤：因第 1n 行的兩區域必不同色，

利用之前的推論可得塗第n行的那兩區域的方法數為 .332  kk 因此 n2

的棋盤的塗法數為 12 )33)(1(  nkkkk . 

 
 
 

 
但此方法無法推廣至 的棋盤，因前一行( m個區域)的塗法會受前面數行
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的影響和之前只有一行的情況不同。但此手法可用來導出某些特殊圖形的區域塗

法數。 
 
(To date, problem (b) has not yet been solved.) 

 
答題優良名單： 
103 級：賴俞瑾 


